NoM, PRENOM, CLASSE :

C1 : Expliciter les savoirs

C2 : Appliquer les procédures

.......... /4 e /18 e /3
Date : 23/ 04/ 10
R — ‘f& . Classe(s) : 6A-25 éléves
— MATHEMATIQUE (4P /SEM) 6B.24 clov
1] 2 primitives - Dmad cleves
(I J DD“ § : 6C-28 éléves

J.M. Desbonnez

INT-INT-0910

Nb éléves :
Nb pages :

77
1

Matériel autorisé:

Remettre le questionnaire avec votre nom.

Remettre une copie propre.

Séparer chaque réponse par un trait horizontal.

(C1 - 4 pts) - répondre sur le questionnaire !

Définir : f (X) est une primitive de g(X) <=

(©3-3 715

nx
Vérifier si la fonction f (X) = ~ est une primitive de la fonction g(x)

_1—|—1nX

X2

©2- 18 1

Calculer les primitives suivantes :

1 — 3x + 2x?2
(1) /2)(2dX:

(2) /\/>?(3x—2) dx =

14 ¢
3) e + X

) /<1—X>3dxz

X

(5) / e dx —

72
© [ G-

dax =




int-int-0910-C

QUESTION 1

f (X) est une primitive de g(x) <= f’(x) = g(x)

QUESTION 2

I : : e (INX\' _ 1+Inx
En vertu de la définition de primitive (question 1), il faut vérifier si ~ = Xz

/ 1
In x :(Inx)’x—lnx(x)’: gx—lnx: 1-Inx
X X2 X2 X2

f (X) n’est donc pas une primitive de g(X).

QUESTION 3
1-3x+2x2 1 5, 3 4
ix7t 3
= - — = + X +
(1) 51 2In x|+ x+ C
-1 3
=|—=-= + X+
o 2In IX|+ x+ C

=35 25+
2) 2 2
() —6x% 4x%+C
~ 5 3
=§¢>ﬁ—§¢ﬁ+c= gx2 x—gx X+ C




int-int-0910-C

14+¢* , 1 - B -
(3) /e’H—xdx: - PR /fdf—ln|f|+C—’1n|e +:1;|+C‘
df = (e +1)dx

T T

(4) :=/(i!3+3x!xﬂdx

1
=1Mﬂlw+gﬁigﬁ+c

11 x)3 11 21 3
/( z) d:c:/ 3x +3z°! x i

1 1 1
(5) /e4$d$: !I /efdf:€f+C: 7641‘—‘—0
f=4dx 4 4 4
df =4dx
1

i - T [ T T




Nowm, PreEnoM, CLASSE: / 14

C1 : savoir, connaitre, définir C2 : appliquer C3 : résoudre des problémes

M@"* ] Date : 30/ 03/ 09
—— MATHEMATIQUE (4P /SEM)
A o A Classe(s) : 6A 6B 6F
E C] D“ § pmmztwes presque zmmedzates
GDD & Nb éleves : 65
S INT-INT-0809-1

Nb pages : 1
J.M. Desbonnez bag

Remettre le questionnaire avec votre nom.
Remettre une copie propre.
Matériel autorisé: Séparer chaque réponse par un trait horizontal.
calculatrice (graphique ou non) Répondre uniquement sur le recto des feuilles que vous recevez (nom et
n’page dans le coin supérieur droit).
Chaque consigne non respectée vous cotitera 3 (trois) points !

( C1 - 4 pts) Répondre sur le questionnaire.

Compléter : g(X) est une primitive de f (x) sur [a,] <

(C2 - 34342 +2 pts)

Calculer les primitives suivantes; répondre sur le questionnaire.

/1dx:
X/X

/(QSinX —cosX)dx =

/e2xdx:



int-int-0809-1-C

QUESTION 1

g(X) est une primitive de f(x) sur Uintervalle [a,b] <

g(x) est dérivable sur [a,b et VX € [a,b, d'(x) =f (x)

QUESTION 2

-1
X2 -2

(1) /X\l/)?dx:/xlledx:/xfdx:1+C:\/¥+C
=z
13 3 _ 332 _
/(X D dx:/X SXT 3% 1dx:/(x23x+31)dx
@/ X ”

1
:§x3—gx2+3x—ln\x|+c

(3) /(QSinX—cosX)dX:2/sinde —/cosxdx = —2cosX —sinx +C

1
(4) /e% dx = §e2x +C



NoM, PRENOM, CLASSE :

C1 : savoir, connaitre, définir

C2 : appliquer C3 : résoudre des problémes

Y
§
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J.M. Desbonnez

Date : 25 05 09
Classe(s) : 6A 6B 6F
Nb éléves : 65
Nb pages : 1

MATHEMATIQUE (4P /SEM)
calcul de primitives

INT-INT-0809-2

Matériel autorisé:
Juste de quoi écrire

Remettre le questionnaire avec votre nom.

Remettre une copie propre.

Séparer chaque réponse par un trait horizontal.

Répondre uniquement sur le recto des feuilles que vous recevez (nom et
n’page dans le coin supérieur droit).

Chaque consigne non respectée vous cotitera 3 (trois) points !

(©3-5 19

3

e’ X e’
Vérifier si f (x) = ~ + — est une primitive de g(X) = 2 + X

3

Oui ou non, et pourquoi.

2

©2- 4115

Résoudre en utilisant 2 méthodes différentes, et vérifier que les solutions sont équivalentes (heureusement).

/(x+1)(x+3) dx

©2-21

Calculer les primitives suivantes; réponse finale sur le questionnaire, calculs sur feuille de réponses.

(1) /e!dx =

(2) idx —
VX2 +6X
e’

2+efdx:

(3)
(4) /tan xdx =
(5) /xe‘x dx =

(6) /Inxxdxz

(7) /excos&dx =



int-int-0809-2-C 1

QUESTION 1

A défaut de calculer les primitives de g(z), on peut calculer (c’est plus simple) la dérivée de

D
(5 5) ~ 5ttt

f(z) n’est donc pas une primitive de g(x).

QUESTION 2

(1) Par changement d’écriture :

1
/(:c—i—l)(x—i—?))dx:/(x2+4x+3)dac:3:63—1—2:62—1—3:64-0

(2) Par parties :

/($+1)(x+3) dz = Ry (z41) (;xs + 3:c> —/ (;ﬁ + 3:c> dz

/ 1 2
g :$+3—>g:§$ + 3z

_ 1 3 L3 3 2
=(x+1) (233 +3a:> 58 g% +C

1
:§ZE3+2:Z}2+3ZL‘+C

QUESTION 3

(1) /ewdm—eﬂ/daz—

x+3 1/ =1 1 3,2 3,
2 - dx = — 3df==.—-f3 =|— 24+62)2+C
(2) s e 2 fodf =557 4m

df = (2x + 6)dx

df =2(x + 3)dx

%df = (x + 3)dx

(3)/ “ e — }df:ln\f|+cz]1n|2+er|+c\

2+e" f=2+¢€"
df = e*dx
i 1
(4) /tana:d:c:/smxdac: —/df:—ln|f|+C:’—ln]cosa:|+C"
cos T f=cosx f

df = —sinzdz



int-int-0809-2-C 2
! !
(5) xeFdx= WA Lee ™+ e Pde=!ze ™! e +C
f = " fl — 1
g=e"" g=1e?®
={le®(xz+1)+C
! 1 | 1
(6) 2= In? 2! 2T g
x n / 1 T
f=ha" f=-
1 x
g/ —__n g — 1n$
! | x
2 Mir =12z
| x
T 1
2T e =| - In%a +C
x 2
1
On peut aussi le faire par substitution, c’est nettement plus court : poser f = Inz, df = —dx.
x

(7)  e*cos2xdx = WA e’cos2r+2 e’sin2xdr =

f=cos2z" f =1 2sin2z
g=e" g=¢" !
—J ot o ) e®cos2x + 2(e”sin2z! 2 e®cos2xdx)
= S1n z2x = 2cos2x
! glzex"fg:ex

=e"cos2z +2e¥sin2x! 4  e®cos2zdx
!

5 €¥cos2xdr = e®(cos 2z + 2sin 2)

1
e’ cos2xdr = gex(cos 2z 4+ 2sin2z) + C




NoM, PRENOM, CLASSE :

C1 : savoir, connaitre, définir

C2 : appliquer

J.M. Desbonnez

MATHEMATIQUE (4P /SEM)
Primitives

INT-INT-0708-1

Date : 30/ 04/ 08
Classe(s) : 6BEFG
Nb éléves : 70
Nb pages : 2

Matériel autorisé:
rien

Remettre le questionnaire avec votre nom.

Remettre une copie propre.

Séparer chaque réponse par un trait horizontal.
Questions 1, 2, 3, 4 : répondre sur le questionnaire
Question 5 : réponse finale sur le questionnaire

319 1

Définir : g(X) est une primitive de f (X) <

2019 1

Compléter la formule : / a’dx =

2019 1

Ecrire g'(X) en utilisant la notation différentielle. g'(x) =

310 C3

Vérifier si < est une primitive de

e’'(x+1)

2 ; expliquer pourquoi.



@5 pis) 2

RZpondre ~ 5 exercices AU CHOIX parmi les 7 proposZs.
(Toute rZponse ~ un sixi*me fait perdre 3 points.....)

Q) /Zexde

@) / (22 = 1) de =

3) / cot2x dx =

202+ 2142
(4)/ BELALS Y

1
®) /562—2:c+1dx_

el’
(6) /(2+ 61)2 dx




int-int-0708-1-C

guestion 1

g(x) est une primitive de f(z) < ¢'(z) = f(z)

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNN

guestion 2
X
/ax de =24 ¢
Ina
NNNRNNNNNNNNNRNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNRN
guestion 3
dg
/ e
NNNRNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNN
guestion 4
. , e xet - Xax—-1) , (r+1)
Voir question 1 : <;> = = = #* =
e e(x+1)

— nQest donc pas une primitive de——5—
X

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNN

guestion 5

o 1 2 2
(1) e Ztant une constante,/Qexdx = Qe/a:dx = 2@555 +C =

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNN-

1 2
2) /(x2—1)2dx—/(m4—2x2+1)da:— 5x5—§x3+x+0

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNND

2 dt 1 1
(3) /cot2:vd:n:/cos L dx —:§1n|t|+C': 51n|sin2x|—|—0

sin 2z t = sin2zx ¢
dt = 2 cos 2xdx
1
idt = cos 2zdx

NNNNNNNRNNNNNNNNRNNNNNNNNNNNNNNNKNND
222 + 22 + 2 P +x+1 z(z+1)+1 1
/ 2x 4+ 2 dx—/ z+1 dm—/ z+1 dx—/<x+x+1>dx

1
= §x2+ln|x+1|—|—0

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNND

(4)




int-int-0708-1-C

C
2+e%+




Nowm, PrENOM, CLASSE : / 40
C1 : savoir, connaitre, définir C2 : appliquer C3 : résoudre des problémes
.......... /5 ceeneenen /25 ceeeeeees /10
e ) Date : 22/05/08

: 7 MATHEMATIQUE (4P /SEM) al . 6BEFG

- . D § Primitives et intégrales définies asse(s) : 6

GDD “ & Nb éléves : 70
e INT-INT-0708-2 :
Nb pages : 2

J.M. Desbonnez

Matériel autorisé:
Calculatrice indispensable !

Remettre le questionnaire avec votre nom.
Remettre une copie propre.

Séparer chaque réponse par un trait horizontal.

115 342)

Enoncer la formule de Leibniz; illustrer par un exemple.

310 €2

X1
Calculer / —dt
1t

3 115) ©

Parmi les expressions ci-dessous, quelle(s) est (sont) celle(s) qui représente(nt) le calcul de 'aire d’une surface

plane?

1 2

X
2 d
()/_12—:L‘ v

202 .2
(3) / LA
201 2— X

0 €2

Vrai ou faux? Justifier.

/lsf(a:)dx—/lzf(a:)dx= /zsf(a:)dx

0 €2

1
Calculer / ze* dx
0




(7 is 4+3) 2

(1) Calculer, " I0aide des sommes infZrieures et supZrieures de Darboux, un encadrement de IQaire de la

surface plane dZlimitZe par le graphique de la fonctiop = In z, IQintervalle [2,3], et les droites = 2 et
r =3;

utiliser un dZcoupage en 5 sous-intervalles, rZponse arrondie ~ 5 dZcimales.

Faire un graphique prZcis et y indiquer IOunitZ dDaire.

(2) Calculer la valeur exacte de 10aire ~ I0aide dOune intZgrale dZpbnie.

NNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNNN

@0 pi) ©3

(1) Soit la fonction f(z) = 22 — 1 positive sur IOintervalle [1,3]

(a) ReprZsenter son graphique dans un repere orthonormZ (1=1cm).

(b) Par une intZgrale dZbnie, calculer IQaire du trapsze dZlimitZ par le graphique diér), I0intervalle
[1,3] et les droitesz = 1 et = = 3.

(c) Calculer la hauteur h du rectangle dont la base est IQintervalle [1,3] et dont |Qaire est la meme que
celle du trapeze. Cette hauteur est comprise entre 1 et 5.

(d) Dessiner ce rectangle apres avoir positionnZ la valeur dé sur IQaxe des ordonnZes.
(e) Calculer la valeur dex dont IOimage vauth.

(2) Soit la fonction f(x) = x? positive sur IQintervalle [1,3]

(a) ReprZsenter son graphique dans un repere orthonormZ (1=1cm).

(b) Par une intZgrale dZpnie, calculer IOaire de la surfageZlimitZe par le graphique def (z), I0intervalle
[1,3] et les droitesz = 1 et x = 3.

(c) Calculer la hauteur h du rectangle dont la base est IQintervalle [1,3] et dont IQaire est la meme que
celle deS. Cette hauteur est comprise entre 1 et 9.

(d) Dessiner ce rectangle apres avoir positionnZ la valeur dé sur IQaxe des ordonnZes.

(e) Calculer la valeur dex dont IQimage vauth.

COest gratuit :
la valeur de h est appelZevaleur moyenne def(z) sur IQintervalle [a,b];

lorsque la fonction est positive sur [a,b], on peut IQinterprZter gZomZtriquement comme la hauteur du rectangle
de meme base et de meme aire que celle de la surface dZlimitZe par le graphiquefde).



int-int-0708-2-C 1

QUESTION 1

/b f(x)dx = F(b) — F(a) o F(x) est une primitive de f(z).

Pour un exemple, il y en a assez dans le cours.

QUESTION 2

* g .
/z [ln\t@ =i Jz| —In1=In |z|
1 t 1

QUESTION 3

L’intégrale définie représente le calcul d’une aire si la fonction est positive sur 'intervalle formé
des bornes d’intégration. Il suffit donc de faire I’étude du signe de f(x) :

0 2
2 |+ o+ [+ [+
2—zx |+ |+ |+ |0 —
p
x
+ +
>4 0 30
(1) oui
(2) oui
(3) non
QUESTION 4
Vrai, car :

Si on note F'(x) une primitive de f(z), on obtient, en appliquant la formule de Leibniz :

/1 ’ F(x) de — /1 i F(x) da = (F(3) _ F(l)) _ (F(z) _ F(l)) = F(3) — F(2) = /2 i #(z) dz

Noter que cette relation se présente plus souvent sous la forme

/13f(a:)dx= /lzf(a:)d;c+ /:f(a:)dx

ce qui représente la loi d’additivité ou relation de Chasles (livre p141).

QUESTION 5

/01 ze® dx = [ex(:r — l)}(l) = (el(l — 1)) _ (eo(o B 1)> _1

/xemdac xe’”—/emda}=:Uem—e”"=ex(a:—1)+0
fa—f=1
/



int-int-0708-2-C

QUESTION 6

1.8 2 22 24 265 2.8 3 1.8 2 22 24 268 2.8 3

| =0.86844
5 =0.94953

| = Siy =0, 2<f(2)+ f(2,2)+ f(2,4)+ f(2,6) + f(2,8))
-0, 2<In2+ln2,2+ln2,4+In2,6+|n2,8) = 0,868440..

S=S,,= In2,2+In2,4+|n2,6+|n2,8+|n3) =0,949533..

3 3
Aire exacte/ Inxdx = xInx! xLz [x(lnx! 1]2=In27! In4! 1=0,909542..u.a.

2]

fix)=Inx

1 u.a.

0 1 2 3 4

5 =0.94953




int-int-0708-2-C

QUESTION 7

(1) 2,

(@)

(a) Voir graphique
(b) /3(2x—1)dx = [:rz—x]j =(9-3)—

(11 —1) = 6u.a.

(© ngteur du rectangle de base 2 et
dOaire 6 : 3

(d) Voir graphique

€) flex)=3e2r—-1=3<zx=2

(a) Voir graphique

3 3.3 1 26
b Sdr = |2 =9 - = 2U.Al
()/lx v [3}1 I=3=3Y

(c) Hauteur du rectangle de base 2 et
dBaire ; 13
33
(d) Voir graphique

13  , 13 13
e =—sr=—%



Nom, PrZnom : / 35 1

oy Date : 30/04/07
A MathZmatique ate : 30/04/
A D % Primitives Classe(s) : 6D — 6F
GDB “ & Nb éléves : 46
g int-int-0607-1
Nb pages : 1
J.M. Desbonnez

Matériel autorisé: aucun

Consignes: - Remettre le questionnaire avec votre nom.
- Séparer chaque question par un trait horizontal.
- Remettre une copie propre et soignée.

Question 1 (5 pts)

Définir : " f(z) est une primitive de g(x)"

Question 2 (5 pts)

Si f(x) et g(x) sont 2 primitives de f(x), que peut-on dire de leur différence g(x) — h(x)? Hlustrer par un
exemple.

Question 3 (4 pts)

Inx B l1+Inx

Vérifier si la fonction f(x) = —— + e est une primitive de la fonction g(z) = 5— - Justifier.
x x

Question 4 (21 pts)

Calculer les intégrales indéfinies suivantes; réponse finale sur le questionnaire.

(a) /de:

(b) /\/%da::

(c) /61_3“U dx =

(d) /azlnazda::

(e) /me_x dx =

() /tanQazd:c:



réf : int-int-0607-1-c

QUESTION 1

f (X) primitive de g(x) < f’(x) = g(x)

QUESTION 2
g(X) — h(X) = une constante réelle.
Soit g(X) = $%2 + 7 une primitive de f (X) = x

Soit h(x) = 1x? — 9 une autre primitive de f (x) = x

QUESTION 3

1
Il suffit de calculer la dérivée de la fonction y = mX +e

<M+e>’: (lnX)’ _ (Inx)’x — (x)'Inx _ X —Inx 1-Inx

X2 x2 X2
Inx 1+Inx
y = DT + e n’est donc pas une primitive de —t(;l
QUESTION 4
X + 2)? X2 4 4x +4 4 1
(a) /(T()dxz/ererXz/(XJr%Lx) dx = 5x2+4x+41n\x|+c

5X -5 -1 1
(b) / dx /tzdt——5t2_ —5V4—x2+4+C
V4 —x2 t=4—a2 2

-1 -1 -1 4_-
1-3z t — (- 1-3z
(c) /e dx = 3 /e dt 3¢ =3¢ +C

_12 x? _ r_ /_1 _12
/xlnxdx_2x 1nx—/2xdx (f =Inx g'=x f =3 g_ix)

1 1
(d) :2x21nx—2/xdx
— 2x%Inx — -x2 4+ C = |-x%(lux — =) + C
X X — ox* 5 (Inx—3) +

/xe_”dx:—xe‘er/e‘xdx f=x g=e" f'=1 g=-e7)
(¢)

=-—xe’'-e’+C=-e"(x+1)+C

in 2X -1 [/1 -1 -1
(f) /tanQXdX :/Sm dx — /dt:ln]t]: —In|cos2x| +C
cos 2X t=cos 2z 2 t 2 2




Nowm, PRENOM :

— , Date : 21/05/07
g MATHEMATIQUE a1 6D GF
1] D 2 Intégrales définies asse(s) : :
GDB “ & Nb éléves : 50
S INT-INT-0607-2
Nb pages : 1
J.M. Desbonnez

Matériel autorisé: calculatrice

Consignes: - Remettre le questionnaire avec votre nom.
- Séparer chaque réponse par un trait horizontal.
- Remettre une copie propre et soignée.

Question 1 (5 pts)
Enoncer le théoréme fondamental du calcul intégral (formule de Leibniz).

[Mustrer par un exemple.

Question 2 (4 pts)

A partir de la formule de Leibniz, démontrer que
W) [ fa)de=0

) /ff(z)dxz! /baf(ff)dfc

Question 3 (6 pts)

Calculer Daire de la surface délimitée par les graphiques de y = 23 et y = 3 2.
Faire le graphique, et y indiquer 'unité d’aire.

Question 4 (4 pts)

5
Le calcul (:U2 ! 9) dx représente-t-il le calcul de 'aire d’une surface?

2
Si oui, laquelle? si non, pourquoi? Justifier.

Question 5 (6 pts)

(1) Calculer, a l'aide des sommes inférieures et supérieures de Darboux, un encadrement de l'aire de la

surface délimitée par le graphique de y = —, et les droites x = 2 et © = 3.
x

Utiliser un découpage en 5 sous-intervalles.
Un petit dessin sera bien utile.

(2) Calculer la valeur exacte de l'aire a I’aide d’une intégrale définie.



rZf : int-int-0607-2-c

QUESTION 1

/b f(z)dx = F(b) — F(a) ot F(x) est une primitive de f(x).

QUESTION 2

W) [ f@)ds = Fla) - Fla) =0

b
@) [ 1)z =FO) - F(o

~(F(a) - F(b)) = — /baf(:v) da

QUESTION 3

25T

25

Les abscisses des points d’intersection sont
respectivement -1,0 et 1.
P=Yrerd=cs2(®-1)=0

& x=0o0u (ngl) =0 z=0o0uzd=1
r=0ouzxz=—-1loux=1

Sur l'intervalle [—1,0], 23 > ¥z, d’ott

0
Airel = / (3:3 — V) da

—1
Sur l'intervalle [0, 1], 2% < ¥/, d’'ott

1
Aire2 — / (Vo — xS) dx

0
Comme les 2 graphiques sont symétriques par

rapport a l'origine, Airel=Aire2, et donc
Iaire totale=Airel+Aire2 :42 Airel = 2 Aire2

:2/01 (%—ng)deQ[E—llA}l

0
301
:2(7—7):1 a
4 4 u.a

QUESTION 4

Non, car (z? — 9) change de signe sur lintervalle [2,5].




rZf : int-int-0607-2-c

guestion 4
I n
1 1 1 1 1
Smf =0.2 ﬁ—l-ﬂ ﬁ‘FTS—Fg = 0.38926...
' "
1 1 1 1 1
Sep =02 3+ 55+ 50+ 5ot ge =042254..
# 3 1 $ %

0,75

025




