rZf : airel

Aire de surface limitée par des courbes
|

py=¢
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des coyrbgs= e
X =2




rZf : airel-c

Aire de surface limitZe par des courbes

By=¢
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des coyrbgs= e
=2

Sur [Qintervalle [ 0,2 g > e™*

%2& ' ( )2

Aire = el e de= e“+e® =c2+e 2! 2" 5524391 u.a.
0 0



réf : aire2

Aire de surface limitée par des courbes
2

~ . . = X
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des cou{b;t/ag 4 % dx

-
5 +

25T




rZf : aire2-c

Aire de surface limitée par des courbes

!
2

~ . . _ =X
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des courb;{as_ 4 x? _ dx

/ ) 2st |

Calcul des abscisses des points dOintersection des graphiques

Il faut rZsoudre 10Zquatior® + x> —4x =x?> < x3—4x=0 < xx>*—4 =0
Sol={-2,0,2}

Calcul de 1Qaire
| $0%3 ; " ..2#& $2%2# "
Aire = X° X —4X — xX° dx+ X° — X°+X°—4x dx
$ . $,. X
# #
= X3 — 4x dx + —x3 +4x dx
—2 0
% & % |
= —x*—2x? —x* 4+ 2x?
4 —2+ 4 +
=4+4

=8 u.a.

0



rZf : aire3

Aire de surface limitZe par des courbes

y=X

Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes { 2 3
y =x°1 3x

A
\ |

\

t
20

2,57




réf : aire3-c

Aire de surface limitZe par des courbes

Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes {

A
\ |

y=xX
y=x21 3x

t
20

2,57

Calcul des abscisses des points d’intersection des graphiques

Il faut résoudre I’équation x?! 3x=x "  x2! 4x=0 "
Sol—{0, 4}

Calcul de l'aire

Sur l'intervalle [0,4 ], x I x21 3x.

4
Aire:/x! (x*! 3x)dx
0

4
=/ (! x*+4x) dx
0

1
wWr—

x(x! 4 =0



réf : aire4

Aire de surface limitZe par des courbes

— v2
~ . . =X
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des cou{b;{a§ ! <

Cette surface sOappelle "la lunule”.




réf : aired-c

Aire de surface limitée par des courbes

!
2

vV

e

Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des courbe
Yy

Cette surface sOappelle "la lunule"

Calcul des abscisses des points dOintersection

n #
=z & 2*=1 & z2°-1 =0
Sol = {0,1}

Calcul de 1Qaire

Sur I0intervalldo, 1], \/z ! 22

$ 1” #
Aire = Vo -2 dx
o8
3 3 0
1

= - u.a.
3



réf : aired

Aire de surface limitZe par des courbes

y =Inx
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des coubgs= — In x

X =€




rZf : aire5-c

Aire de surface limitZe par des courbes

y=Inx
Calculer 'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes ¢ y = —Inx
2
r=e

Calcul de l'aire

Comme la surface est symétrique par rapport a I'axe des abscisses,
2

Aire = 2/ Inzdx
1

e2

= 2[xln|:z:\ — x}
—_———
2(F<62) - F(l))
2(62 + 1)
16.7781 u.a.

1

Q

F(e?) =e?lne® —e? = e?(lne® — 1) = e?(2lne — 1) =e?(2—1) = ¢?

F(1)=1lnl1-1=0-1=—1



rZf : aire6
Aire de surface limitZe par des courbes

~ . . =2
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des co byes 5 5
y=la’+2°+22x+2

-~

25T

0 ||2,'5




rZf : aire6-c
Aire de surface limitée par des courbes

~ . . =2
Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des co b¥es 5 9
y=1X"4+XxX"4+2x+2

-~

25T

Calcul des abscisses des points dOintersection des graphiques

Il faut rZsoudre 10Zquation x® +x2+2x +2=2 " | x34+x>4+2x=0
X! xPEx+2)=0

Sol={! 1,0,2}

Calcul de [Qaire

Sur IOintervalle] ! 1,0],2 > ! x* +x2 + 2x + 2; sur [Ointervalle]0, 2],
cOest x® +x24+2x+2> 2.

0 2
Aire:/ [2! (! x3+x2+2x+2)]dx+/ [(l X* +x* 4 2x +2) | 2}dx
! 0

1
0 2
:/ (x3! x2 1 2x)dx+/ (! x® + x* 4 2x) dx
| 0

11

:[lx“! 1x3! xz]o ! [lx“! 1x3! x2]2
4 3 A 4 3 0

F(x)
=[FO! FC D] [F@2)! F(0)]
—9F(0)! F(I1)! F(2)
—LF(I1)! F2)
_ 15, 132
12 12
37

= — u.a.
12



réf : aire7

Aire de surface limitée par des courbes

!
py=¢€+¢e”

Calculer I10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des coyrbes= 1

08T

X=-1

08




rZf : aire7-c

Aire de surface limitée par des courbes

!
py=¢€+¢e”

Calculer I10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des coyrbes= 1

08T

X=-1

Calcul de 1Qaire
La foncti% est paire, dOoe
1& '
Aire = 2 e +e”* dx
0
KR
- ?E—t"e—y 0
@ / /
= F(0) —F(—l)/ — F(2)—F(0)
=2 F(1)—F(0)
& 1
e
w2 AT YA
NNNNNNNNNNNNN-
F(l)=et—el=e-1
F(0O)=e—e?=0

08




rZf : aire8

Aire de surface limitZe par des courbes
Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes =11

25T




réf : aire8-c

Aire de surface limitée par des courbes
!

.
#Y= 00 3
Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes =11
é -
T =2

25T

Calcul de l'aire

%

Sur l'intervalle ! 1,2 ,$—|1—3 < 0.
: 21
Aire =! dx
., 1wl 3
-1
1
= 13 dx
2 .
( ) 1

= Infx! 3 )
-2

=In|! 1! 3! 2! 3
=In4! Inl

=1In4

= 1,3862 u.a.




réf : aire9

Aire de surface limitZe par des courbes
! " #
y= X1 4¢

Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes y=0

7.5 J"




rZf : aire9-c

Aire de surface limitZe par des courbes
= (x* —4)€

Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes { y =0

4
-2,5

“TAT J"

Calcul des racines

y=0 & XxX2-4=0 & X=-2oux=2

Calcul de l'aire

Sur l'intervalle [— 2, 2}, (X2 — 4)e?< <0.

2
Aire = —/ (X2 — 4)eX dx
—2

—2
= / (X2 — 4)eX dx (2 fois par parties)
2

-2

= [ex(x2 — X — 2)]
— 6672+ 2€?
= 15,59012 u.a.

/ (x* —4)e dx = (x* —4)&" — /2xeX dx
= (x* —4)e — /xex dx
= (x*—4)e - xe —/e"dx
)€

= (x* —4)€e* — 2xe* + 2¢*
=& (x* —2x —2)

2

;.l;



rZf : airel0

Aire de surface limitée par des courbes
| = xe”’
Calculer I10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des courbbs
X = ex

25T

25T




réf : airelO-c 1

Aire de surface limitZe par des courbes

!
2

Calculer l'aire de la surface délimitée par les graphiques des courbes - e
y=ex
25T
v Attention
’ Ne pas confondre ez (fonction du
premier degré) avec e® (fonction expo-
nentielle). Il ne s’agit pas d’'une faute
de frappe ...
Calcul des abscisses des points d’intersection
ex = ve® & ex — ze™ =0
2
v Sret —e =0
. n # n ) #
< =0 ou ¢ —e =0
n 2 # 2 1
e —e =0&s¢e" =e¢
st =1
mn # n #
&S =1 ou r=-1
Sol = {-1,0,1}
25T
Calcul de laire
Les 2 foncgsions,/()sont impaires, et sur Calcul des primitives
I'intervalle 0,1 ,ex! e & .
& . # exdx:e§m2+0
Aire =2 ex — ze® dx & ] &
' f 1, (, ze” du = 5 eldt (en posant t = x?)
=2 —ex? — —e¥ +C
) 2 0 L
) , ( =-e+C
= ¢ev° —g +C 2
] 1 x2
= F(1) — F(0)



rZf : airell

Aire de surface limitZe par des courbes

9

Calculer I10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des cou{b%s= 22
y=10! 22




réf : airell-c

Aire de surface limitée par des courbes

9

Calculer 10aire de la surface dZlimitZe par les graphiques des co bes X2
y=101! x?
Calcul des abscisses des points dOintersection
9 9 10x2! x*1 9
Z =101 x2 " 100 x21 —=0 " X7 Z-0 v 101 x4 9=0
X X X
I t2+10t! 9=0 (en posantt = x?)

" t=1out=9 " X=1loux=!1loux=!1loux=3oux=1!3

Sol={! 3,1 1,1,3}

Calcul de 1Qaire

Les 2 fonctions sont paires. Sur IOintervallé, 3], 10! x> > x_92

3
. 9
Alrezz/1 (10! x2 1 ﬁ) dx

1. 973
2[1@<! —x3+—]
N 3 X 11

-~

F(x)
=2(F3)! F(1))
72 56
ACREL

32

= 3 u.a.



